On note n un entier naturel, n» 2, B = (g4, ..., &) la base canonique de IR", I I'identite de iR", et f{I'endo-

morphisme de IR~ défini par fe,) = 2% ~ e, _ x4 1, Pourtoutentier k tel que 1< k< . p e
esc L B
8 4 1. a) Exprimer fof enfonctiondeletden.
b} En déduire que f est un isomorphisme de V'espace vectorie! IR" sur lui-méme, et calculer =1
en fonctiondef.
2. Ecrire ia matrice de f relativement 2 B.
3. Dans cette question uniquement, on suppose n = 5. Déterminer les valeurs propres et les sous- .

espaces propres de f ; f est-il diagonalisable 7

4. On revient au cas genéral.

a) Pour tout entier k de l'intervalie [ 1; n '; 1 ]et tout réel A , calculerf(e, + Aen_ k4 1)-

b) Montrer que, pour chaque entier k de l'intervalte [ 1 ; n ; 1 [, it existe deux réels distincts
a, et by, que V'on calculera, tels que e, + 8 8, _ 11t e + D €y K+ 1 soient des vecteurs
propres de f. Examinerfe casou 2k = n + 1.

¢} Montrer que f est diagonalisable.
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